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A: E 1 E, T *+ Al, auec A(l) @) :

1. l,[ontrer que A: E -+ E est li,néai're borné. @
2. Déterminer l'opérateur A. ' @

S. Montrer queYn) t, on alA"f (r)l =finftt* 0
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Exercice 1 (Questions de cours) (1?pts)

soit H un espace d,e H,ilbert, A un Opérateur défini, de H à ualeurs dans H.

Il,[onter que:

1,. Si,l'opérateur A est posi'ti,f alors oo(A) C IR+' @

2. Si l'opérateur A est unitai,re ators oo(A) Ç {À € C, IÀl : Û @)

3. p(A) est un ouuert non u'id,e d,eK. O

1,. o(A) est un compact non ui,d,e dnK. @

5. Si A est auto-ad,joi,nt et\,t-t e oo(A), À* tr, alors Ker(ÀI-A) LKer(1tI-A). @

Exercice 2 (6 pts) On note E : L210,7) t'espace des t'oncti'ons de carré intégrable

sur 10,7). On défini,t sur E l' opérateur

1,"

l. Déterm'i'ner le rayon spectral de A

r (t) dt.

Exercice 3 (l pts) On d'ési,gne par H : L'10,i)
Vf e H, on définit l'opérateurTf Par:

rt
vr e 

[0, [] , g ilU): cos(t) /
1. Montrer que T f : H -+ H est linéai,re cont'inue

l'espace de Hilbert complere.

sin(s)/(s)ds

Examen de introduction à Théorie des opérateurs linéaires

2. Détermi,ner l'adjoint T* de l'opérateur T
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